Priklad (3) ze vzorové pisemky kolegy Korbelére

20.11.2014

(3) Hazime hraci kostkou a pocitdme vyskyt Sestek. Urcete, kolik musime provést hodu, aby se relativni
vyskyt Sestek (tj. pomér poctu Sestek ku poc¢tu hodu) lisil od % nejvyse o € = 0.05 s pravdépodobnosti 0.95.

Reseni Oznacéime-li X; nédhodnou veli¢inu nabyvajici 1, pokud v i-tém hodu padne Sestka a 0, pokud

nepadne, pak ma X; alternativni rozdéleni s parametrem p = %. Tedy EX = % aDX = %. Oznacime-li

R, = 2 Xi

relativni vyskyt Sestek v n hodech, potom je
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nebot veliciny X; jsou navzdjem nezdvislé.

Cebysevova nerovnost nam dava

1
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Na druhou stranu jsme ze zadani chtéli mit
1
P(|R, — 6\ > 0.05) < 0.05,

tedy %%—07? = 0.05 a z toho plyne n > 1112.
Pomoci CLV bychom méli
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Dle zadani chceme, aby platilo 2<I>( ‘f) —12>0.95, coz snadno dopocteme jako
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N
20 <f’0\/\/ﬁ5> —1>0.95
® <f’0*/g> > 0.975
15)’0& ¢(0.975) = 1.96

n > 213.422222.



Tedy hodu kostkou musi byt alespon 214.

Poznamka k vypoctu rozptylu Rozptyl veliciny R,, lze spocitat jednoduse tak, jak je vySe popsdno. Ponékud
komplikovanéji jsem se jej pokusil spocitat ja na konzultaci, uvddim znovu zde:
DR, =E(R,)* — (ER,)?

Plati ER,, = %, vypoéitdame tedy hodnotu vyrazu E(R,)? :
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Kde rovnost (1) plati, protoze X; a X; pro i # j jsou navzijem nezavislé. Dohromady tedy méame
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